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îáÚîã ÜÝî  ïáéàã ïÞëÜãá ÙÚÚî  çáëÙ ßíÚÕÖ ÙÖÚ×Ù 
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 ÜÝîïÞÚÚÛ íîÞ îáÚîã  ïáéàã ïÞëÜãá ÙÚÚî ÞàíÚÕÚÞÖëÞå :  
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ïÞáÞÖìã ÜÝî Ùã ÙÞáÕ ØíÚÞÙ ÙÖÚ×Ö Ùçáë ïáéàãá ÙÚÚîØÚìØÚì   :ÙáÚãîS a h= . 

 
 

 
 

äÖáã ÜÝî ÚÖÜÚíÖ ÚàíÚÕ ïáéàãá ÙÚÚî  :S a b= .  ÜÝî çÚÖÞí Úçáë çÚÖÞíá ÙÚÚî  :2S a=
  .                                                                                                                
 
 
 
 
 

äÞÚçã ÜÝî  :âÞàíØ ÞïîÖ ÖÚîÞÜá äïÞå 
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1.  äÚïáØÖABCD  ïÚØÚìåÙE Ú-F  ïÚçáëÙ áç ïÚÕëãåAD Ú-CD .ÙãÕïÙÖ 

 :äÚïåAB AD§ ,8 ã"æAB BC= =  ,AEB 45= . 

Õ.   ïÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ ÚÖîÜABE . 

Ö.  :äÚïå7  ã"æDE = :ïÕ ÚÖîÜ . 

1.  çáëÙ ßíÚÕAD. 

2. äÚïáØÙ èìÞÙ ABCD. 

3. ÜÝî äÚïáØÙ ABCD . 

  
2.  çÚÖÞíÙ äÚïåABCD ïÚØÚìåÙ .E  ,F  ,G Ú-H ÞçëãÕ äÙ 

.ÝÚÝíîÖ íÕÚïãà ïÚçáëÙ 

Õ.   âÞîáÚîãÙ çÚØã ÚíÞÖæÙBEF ,AHE ,DGH 

Ú-CFG .âÞééÚÜ 

Ö.   ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÚÖîÜHEF. 

×.  çÖÚíãÙ :ÚÜÞàÚÙHEFG .çÚÖÞí ÕÚÙ  

Ø.  :äãæåCF t= ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙ .t    îáÚîãÙ ÜÝî ïÕCGF. 

Ù.  çÚÖÞíÙ ÜÝî ïÕ ×ëÞÞã âÞÞÚÝÞÖÙã ÙÛÞÕHEFG? 

i. 2t         ii   .22t         iii   .23t          iv   .24t 

 
3.  ÙØÚìåÙE  çáëÙ áç ïÕëãåCD  ïÞáÞÖìãÖABCD . 

 îáÚîãÙ ÜÝîABE  ÕÚÙ135 .í"ãæ 

Õ.  ïÞáÞÖìãÙ ÜÝî ÚÙã çÚÖìá äïÞå âÕÙABCD?  .Úìãå 

Ö.  ÕÚÙ ïÞáÞÖìãÙ èìÞÙ70   :äÚïå .ã"æ18  = ã"æAB. 

 çáëÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜAD. 

×.  çÝìÙAF  :ïÕ ÚÖîÜ .ïÞáÞÖìãÖ ÙÖÚ× ÕÚÙ 

1.  ÙÖÚ×Ù ßíÚÕAF. 

2.  çÝìÙ ßíÚÕDF. 

3.  îáÚîãÙ ÜÝîBDF .ÝÚÝíîÖ çÞéÚã ÚåÞÕî 
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4.  .âÞîáÚîã Þåîá îáÚîãÙ ïÕ ìáÜãÙ çÝì çÞéÚã îáÚîã áàÖ 

 çÚÖëÙ ÜÝîÙ ïÕ ÚÖîÜÚ âÞåÚïåÖ ÚíÛçÞÙ .ÚÜÝî çÞéÚã âÞáÖìïãÙ âÞîáÚîãÙã ØÜÕ ßÚïÖíÚéÕÖ  . 

 

.Õ     .Ö             .× 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

:ïÚÖÚîï 1) .Õ45   ..Ö 1. 15    .ã"æ2. 46 ã"æ   .3. 120  .í"ãæ     2 .Ö )90  ..Ø  
2t

2
.   .Ùii. 

3.Õ ) äà . îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ áÞéàÙá äïÞåABE  ïÞáÞÖìãÙ ÜÝî ïÕ áÖìáÚABCD .  .Ö 17 .ã"æ 

.× 1. 15    .ã"æ2. 8    .ã"æ3. 60 .í"ãæ 

4 .Õ )2    .í"ãæ  .Ö2    .í"ãæ  .×4  .í"ãæ 

 

 

 âÞÜÝîÖ íÛç Ýéîã 

 äÞÖ íÖÜãÙ íîÞØÚìØÚì ,ÚáÚãî çáëÙ äÞÖá îáÚîãÙ  îáÚîãÙ ïÕ ìáÜã 

     .ïìáÚÜãÙ çáëÙ áî ÙìÚáÜÙ æÜÞà ÕÚÙ âÙÞÜÝî äÞÖ æÜÞÙî âÞîáÚîã Þåîá 

 :ÝÚÝíîÖ . 

 

 !Öá ÚãÞî äàáÚ ßÚåÞÜÙ Øíîã ÞØÞ áç âÞíîÚÕãÙ âÞÝéîãÙ ïãÞîíÖ áÚáà ÚåÞÕ ÕÚÙ ßÕ íÛç Ýéîã ÚÙÛ 

äÚàÞïÖÚ ÙÖÞÝÜÖ âÞØÚãÞáÖ ÙÜàÚÙ ïí×æãÖ Ú×ÞëÙá äïÞå Õá.  ÚïÚÕ ÜÞàÚÙá îÞâçé áàÖ  .ÚÖ âÞîãïîãî 

ØÚÕã ÖÚîÜ ÕÚÙ ,ïÕÛ âç ÚÖ ïÚíïéå ïÚÖí ïÚáÕîÚïíÛç. 
 

 

 èïÚîã ÙÖÚ× ØÞíÚå íÛçÙ Ýéîã ïÕ ÜÞàÚÙá ÞØàh .)ÚìÚÚìãÖ( âÞîáÚîãÙ Þåîá 

.ÞåÚëÞÜ ÙÖÚ× ÕÚÙ ÞáÕãîÙ îáÚîãÙ íÚÖçÚ ,ÞãÞåé ÙÖÚ× ÚÙÛ ÞåãÞÙ îáÚîãÙ íÚÖç 

 :ÕÚÙ ÞåãÞÙ îáÚîãÙ ÜÝî   :ÞáÕãîÙ îáÚîãÙ ÜÝîÚ. 

:âÙÞåÞÖ æÜÞÙ ïÕ ÕëãåÚ ÙÛÖ ÙÛ âÞÜÝîÙ Þåî ïÕ ìáÜå . 
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 ïÞÚÚÛ ÙëÚÜ Ýéîã 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 
 

1.   âÞÞìÚîÙ ÙÚÚî îáÚîãÖABC  ÚæÞæÖîBC , 

 ïÞÚÚÛÙ ÙëÚÜBE  ÙÖÚ×Ù ïÕ ßïÚÜAD  ÙØÚìåÖO . 

 :äÚïå15 ã"æCE =  :äãæå .AE x= . 

Õ.  ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙx  ìÚîÙ ßíÚÕ ïÕAB. 

Ö.   îáÚîãÙ èìÞÙî äÚïåABC  ÕÚÙ104 .ã"æ 

1.  ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙx  æÞæÖÙ ßíÚÕ ïÕBC . 

2.  æÞæÖÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜBC (BC AB)ü. 

 

  

2. ÙÞçÝì âAE Ú-CD íîÞ îáÚîãÖ ïÚØÜÙ ïÚÞÚÚÛÙ ÞëÚÜ âÙ 

 ïÞÚÚÛÙABC :äÚïå .3  ã"æAB= ,5 ã"æAC = . 

:ïÕ ÚÖîÜ 

Õ. Ù ßíÚÕÖëÞå BC. 

Ö.  çÝìÙ ßíÚÕCE . 

×.  çÝìÙ ßíÚÕBD. 

Ø.  îáÚîãÙ ÜÝîBDE. 

  

 

:)ïÞãÞåéÙ( ïÞÚÚÛÙ ÙëÚÜ Ýéîã ïÞÚÚÛ ÙëÚÜ  îáÚîãÖ ïÞãÞåé 

 âÞçÝì Þåîá ïÞÚÚÛÙ áÚãî çáëÙ ïÕ ìáÜãÙÚÚî âÙÞåÞÖ æÜÞÙî 

áïÞÚÚÛÙ ïÕ ïÚÕáÚàÙ ïÚçáëÙ æÜÞ ÙãÕïÙÖ. 

                             :ÝÚÝíîÖ   
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3.   ïÞÚÚÛÙ íîÞ îáÚîãÖABC ( ACB 90 )= , 

 ïÞÚÚÛÙ ÙëÚÜBE  äÚàÞïÙÚCD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåO. 

 :äÚïå66 ã"æBC = ,110  ã"æAB=:ïÕ ÚÖîÜ . 

Õ. Ù ßíÚÕÖëÞå AC. 

Ö.  âÞçÝìÙ ÞàíÚÕAE Ú-CE. 

×. Ù ßíÚÕäÚàÞï CD. 

Ø.  çÝìÙ ßíÚÕDO. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4.  ÙØÚìåÙD  çáëÙ áç ïÕëãåBC  îáÚîãÖABC. 

 îáÚîãÙ ÜÝîACD  áÚØ× Þé2   îáÚîãÙ ÜÝîãABD . 

Õ. :ÙåçÝ ÞáÙÞ   :î ìÞæÙá äïÞå ,äÚïåÙ ïíÛçÖ"CD 2BD=." 

 .âàïÖÚîï ïÕ ÚíÞÖæÙ ?ïìØÚë ÞáÙÞ âÕÙ 

Ö.  :äÚïå5  ã"æAB = ,10  ã"æAC =   . 

 çÝìÙ âÕ ÚçÖìAD  ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÙëÚÜBAC.âàïÖÚîï ïÕ ÚíÞÖæÙ . 

 
:ïÚÖÚîï 1)  .ÕAB 15 x= +   . .Ö1  .74 2x−.  2 .24 ã"æBC =  . 

2)  .Õ4    .ã"æ.Ö 2.5    .ã"æ.× 
1

1
3

    .ã"æ.Ø 1 .í"ãæ     

3)  .Õ88    .ã"æ.Ö 33  ã"æCE = ,55 ã"æAE =.   .× 55 .ã"æ  .Ø  25 .ã"æ 

4) .Õ  âÞîáÚîãÙ .ïìØÚë ÞáÙÞACD Ú-ABD  ïÚçáëá æÜÞÖ èïÚîã ÙÖÚ× âÞìáÚÜCD Ú-BD  äàáÚ

.âÞîáÚîãÙ ÞÜÝî äÞÖ æÜÞá ÙÚÚî ïÚçáëÙ äÞÖ æÜÞÙ   .Ö  ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÙëÚÜ çÝìÙBAC. 
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   Ýéîã Ýéîãá ßÚéÙ:)ïÞãÞåéÙ( ïÞÚÚÛÙ ÙëÚÜ   

  íÖÚçÙ íîÞ  ßíØØÚìØÚì  îáÚîã áÚãî çáëÙ ïÕ ìáÜãÚ 

   ,)ÙãÕïÙÖ( îáÚîãÖ ïÚíÜÕÙ ïÚçáëÙ Þïî áî æÜÞÖ ØÚìØÚìÙ 

  .íÖÚç ÕÚÙ ÙØÚìØÚì ßíØî îáÚîãÙ ïÞÚÚÛ ïÕ ÙëÚÜ 

   :âÞÞìïã ÝÚÝíîÖî îáÚîãÖ âÕ ,íãÚáà    çÝìÙ ÛÕ 

 .îáÚîãÖ ïÞÚÚÛ ÙëÚÜ ÕÚÙ ÚìÚÚìãÙ 
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âÞîáÚîã äÚÞãØ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

1.  çÝìÙBD  íïÞá ÙÖÚ× ÕÚÙîáÚîãÖ ïÞÚÚÛÙ íîÞ  ABC. 

 :äãæåBAD=ñ . 

Õ.   ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙñ :ïÚÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ 

1. ABD   2   .CBD        

Ö. :ÚÜÞàÚÙABD ~ BCD . 

×. :äÚïå 9 ã"æCD =, 16  ã"æAD =. :ïÕ ÚÖîÜ 

1.  çÝìÙ ßíÚÕBD.               2.    îáÚîãÙ èìÞÙABC. 
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1. âÞÕíìå âÞîáÚîã Þåî  âÞãÚØ âÞîáÚîã 

íîÕà  ïÚÚî âÙáî ïÚÞÚÚÛÙ îÚáîÙãÕïÙÖ   

 .ïÚãÞÕïãÙ ïÚçáëÙ ïÚ×ÚÛ ïîÚáî äÞÖ ÙÚÚî æÜÞ âÞÞìÚ 

 

 

 î ßà ÙÛá ÙÛ âÞÚÚî ïÚãÞÕïãÙ ïÚçáëÙ ïÚ×ÚÛ äÞÖ âÞæÜÞÙ ,âÞãÚØ âÞîáÚîãÖ : 
A B C

a b c
= = 

 

  ïÚÞïÚÕ ïÕ ×ÞëÙá ØÞéìå âÞîáÚîãÙ äÚÞãØ ïÖÞïàÖ 

 .ïÚãÞÕïãÙ ïÚÞÚÚÛÙ íØæ Þéá îáÚîã áàÖ âÞØÚìØÚìÙ 

  âÞîáÚîãÙ Þåî áî äÚÞãØÙ ïÕ ÖÚïàá áàÚå ,Ùã×ÚØá 

 :äÙã îÚáî ×Þëå .ïÚåÚàå âÞàíØ íéæãÖ áÕãîã 

 ABC ~ DEF   ,ACB ~ DFE   ,EDF ~ BAC           

 

Ýéîã .Û.Û äÚÞãØ:  Þïî âÕ,ÞåîÙ îáÚîãÖ ïÚÞÚÚÛ Þïîá ïÚÚî ØÜÕ îáÚîãÖ ïÚÞÚÚÛ  ÛÕ

 .âÞãÚØ âÞîáÚîãÙ 

 

Ýéîã .ë.Û.ë äÚÞãØ: ÚïÚÕÖ ïÚæÜÞÞïã ØÜÕ îáÚîã áî ïÚçáë Þïî âÕ  ïÚãÞÕïã ïÚçáë Þïîá æÜÞ

äÞÖî ïÞÚÚÛÙÚ ,Þåî îáÚîãÖ .âÞãÚØ âÞîáÚîãÙ ÛÕ ,ÙÚÚî ïÚçáëÙ 

 

Ýéîã .ë.ë.ë äÚÞãØ:  ,ØÜÕ îáÚîã áî ïÚçáë îÚáî âÕ  áî ïÚçáë îÚáîá æÜÞ ÚïÚÕÖ ïÚæÜÞÞïã

âÞãÚØ âÞîáÚîãÙ ÛÕ ,Þåî îáÚîã. 

a b

c
ñò

A B

C

ñò


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2.  ÙØÚìåÙD  çáëÙ áç ïÕëãåBC  îáÚîãÖABC. 

 :äÚïåBAD ACB= . 

Õ. :ÚÜÞàÚÙABD ~ CBA . 

Ö. :äÚïå 8 ã"æAB=, 4  ã"æBD =. 

1.  ïÕ ÚÕëã .'Õ èÞçæã âÞîáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ 

2.  ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜCD. 

×.  :äÚïå5 ã"æAD =.  îáÚîãÙ èìÞÙ ïÕ ÚÖîÜABC. 
 

 
3.  äÞÚçãÙ ÞåÚæàáÕABCD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåO. 

 ÙÖÚ×ÙAE  äÚæàáÕÙ ïÕ ßïÚÜBD  ÙØÚìåÖM. 

Õ. :ÚÜÞàÚÙABO ~ MAO . 

Ö.  äÞÚçãÙ èìÞÙABCD  ÕÚÙ80 .ã"æ 

:äÚïå 24 ã"æAC =ïÕ ÚÖîÜ . ßíÚÕ: 

1.  çÝìÙBO. 

2.  çÝìÙMO. 

×. :ÚÜÞàÚÙMAO ~ MDE . 

Ø. íÚÕ ïÕ ÚÖîÜ çÝìÙ ßDE. 
  

 

 
4.  ïÚØÚìåÙD Ú-E îáÚîãÙ ïÚçáë áç ïÚÕëãåABC .ÝÚÝíîÖ íÕÚïãà 

 :äÚïå2 ã"æAD = ,4  ã"æAE = ,1 ã"æCE = ,8 ã"æBD =. 

Õ.  :ÚÜÞàÚÙADE ~ ACB . 

Ö.  :äÚïå3 ã"æDE =. 

Ù ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜáë çBC. 
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5.  ÙØÚìåÙD  æÞæÖÙ áç ïÕëãåBC ÙÚÚî îáÚîãÖ 

 âÞÞìÚîÙABC  ÚÜÝîî768 í"ãæ. 

 :äÚïå64 ã"æBC =. 

Õ.  ØÚìØÚìÙã ÙÖÚ× ÚØÞíÚÙA  æÞæÖáBC .ÚàíÚÕ ïÕ ÚÖîÜÚ 

Ö.   îáÚîãÙ èìÞÙ ïÕ ÚÖîÜABC. 

×.  :äÚïå39 ã"æCD =. 

:ÚÜÞàÚÙABD ~ BCA . 

Ø.   îáÚîãÙ èìÞÙ ïÕ ÚÖîÜACD. 

Ù.   ïÚÞÚÚÛÙã ÚÛÞÕ ÚçÖìCAD  ÚÕADC  .íïÚÞ ÙáÚØ×ÚíÞÖæÙ . 

 

6.   âÞîáÚîãÙ âÞåÚïåABC Ú-BDE. 

 çÝìÙBC .âÞîáÚîãÙ Þåîá èïÚîã 

 ÙØÚìåÙC  çáëÙ çëãÕ ÕÞÙBE. 

 :äÚïå4 ã"æ= =AB DE ,2  ã"æ=AC, 

5 ã"æ=BC ,8 ã"æ=BD. 

Õ.  :ÚÜÞàÚÙ ABC ~ DBE. 

Ö.  îáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ïÕ ÚÕëãDBE   îáÚîãÙÚABC. 

×.  çáëÙ âÕÙBC  ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÙëÚÜABD?  .ÚíÞÖæÙ 

 

 

 

 
:ïÚÖÚîï 

1)  .Õ1.90−ñ.  2 .ñ.   ×. 1. 12 .ã"æ  2. 60 .ã"æ 

2) .Ö 1. 1:2  .2. 12 ã"æ.   ×.  34 ã"æ. 

3) .Ö 1 .16   .ã"æ2. 9 .ã"æ   Ø. 5.6 .ã"æ 

4)  .Ö7.5 .ã"æ 

5) Õ. 24 ã"æ.   Ö. 144 .ã"æ   Ø. 104 .ã"æ   Ù .ADC :î Úåá çÚØÞ .39 ã"æCD =  :Ú40  ã"æAC =. 

.ÙáÚØ×Ù ïÞÚÚÛÙ ïÕëãå ÙáÚØ×Ù çáëÙ áÚã îáÚîã áàÖ ,èæÚåÖ 

6) .Ö 2:1.    .× :âÞÞìïã 'Õ èÞçæÖ ÚåÜàÚÙî äÚÞãØÙãABC DBE=  äàáÚBC .ïÞÚÚÛ ÙëÚÜ 
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âÞãÚØ âÞîáÚîãÖ âÞÜÝîÙ æÜÞ 

 

 

 

 

 

 
 

1. Þåî âÞçÞéÚã èÞçæ áàÖ .âÞíÝãÞÝåæÖ âÙ âÞçÞéÚãÙ ïÚçáëÙ ÞàíÚÕ .âÞãÚØ âÞîáÚîã 

 âÞîáÚîãÙ ØÜÕ ßÚïÖ .ÚÜÝî ×ëÚã ÜÝîÙ ïÕ ÚÕëãÚ âÞåÚïåÖ ÚíÛçÞÙS íÜÕÙ îáÚîãÙ áî. 

Õ.  .Ö 

 

 

 
 
 

 

2. Þåî âÞçÞéÚã èÞçæ áàÖ  .âÞãÚØ âÞîáÚîã ïÚçáëÙ ÞàíÚÕâÞíÝãÞÝåæÖ âÙ ÝÚÝíîÖ âÞçÞéÚãÙ . 

 ßÚïÖ .ÚÜÝî ×ëÚã îáÚîã áà ïÕ ÚÕëãÚ âÞåÚïåÖ ÚíÛçÞÙ çáëÙ ßíÚÕx. 

Õ.  .Ö 

 

 

 

 
 

 

3.  ÙØÚìåÙE  çáëÙ áç ïÕëãåAB  çÚÖÞíÖABCD . 

 ÙØÚìåÙF  çÝìÙ áç ïÕëãåDE:äÚïå . §DE CF. 

Õ. :ÚÜÞàÚÙ  ADE ~ FCD. 

Ö.  :äÚïå15 ã"æ=AE ,12  ã"æ=DF . 

1. îáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ÚÙã ADE îáÚîãÙ äÞÖá  FCD? 

2. îáÚîãÙ ÜÝî äÞÖ æÜÞÙ ÚÙã ADE  äÞÖá ÜÝîîáÚîãÙ  FCD? 

×. îáÚîãÙ ÜÝîî äÚïå  ADE  ÕÚÙ150    :ïÕ ÚÖîÜ .í"ãæ 

1.  îáÚîãÙ ÜÝîFCD.                  2   . çáëÙ ßíÚÕAD. 
  

 

 âÞãÚØ âÞîáÚîãÖ:äÚÞãØÙ æÜÞ çÚÖÞíá ÙÚÚî âÞÜÝîÙ æÜÞ 
 

2

1

2

S A

S a

ö ö= ÷ ÷
ø ø

A
1S

 
a

2S
 

6 
12 

56 í"ãæ 

10 
5 

S 

12 15 
10 8 S 

64 í"ãæ 

A

 

B

CD

E

F

9 
x 

16 í"ãæ 36 í"ãæ 

5 
x 

28 í"ãæ 7 í"ãæ 
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4.  ÙØÚìåÙE  çáëÙ áç ïÕëãåCD  äÞÚçãÖABCD . 

 âÞçÝìÙ ÞàîãÙAE Ú-BC  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåG . 

Õ. :ÚÜÞàÚÙ ADE ~ GCE . 

Ö. :äÚïå DE a=, AD 4a= . 

1. îáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ÚÙã GCE   îáÚîãÙ äÞÖáADE? 

2.  îáÚîãÙ ÜÝî äÞÖ æÜÞÙ ÚÙãGCE   îáÚîãÙ äÞÖáADE? 

×. äÚïå   îáÚîãÙ ÜÝîî  ÕÚÙ20  îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜ .í"ãæGCE. 

 

 

5.  ÛéíÝÙ ÞåÚæàáÕABCD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåE. 

Õ. :ÚÜÞàÚÙ ABE ~ CDE . 

Ö. :äÚïå CD 2AB=  :æÜÞÙ ïÕ ÚÖîÜ .
DE

BE
. 

×.   îáÚîãÙ ÜÝîî äÚïåABE  ÕÚÙ20 .í"ãæ 

1.   îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜCDE.  

2.  îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜÚ âÞÜÝîÖ íÛçÙ ÝéîãÖ ÚíÛçÞÙBCE.  

 

 
 

 

:ïÚÖÚîï 

1 .Õ )14 .í"ãæ    .Ö144 .í"ãæ 

2 .Õ )10 .ã"æ   .Ö 6  .ã"æ 

3)  .Ö1. 5:4.  2. 25:16.    .×1. 96 .í"ãæ   2 .20  .ã"æ 

4)  .Ö1. 3:1.  2. 9:1.    .×180 .í"ãæ 

5 )Ö. 2:1.   ×. 1. 80   .í"ãæ2. 40 .í"ãæ 

 

  

  

ADE

A

B

D

C

E

G

A B

CD

E
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ïÖáÚîã ÙÞíÝãÚÕÞ×   

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. îáÚîãÖABC  çáëÙBC íîÞÙ áç ïÜåÚãy 0.5x 4= − +. 

Õ. Ù ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã âÞØÚìØÚìB Ú-C. 

Ö.  ïÚØÚìåÙD Ú-E  ïÚçáëÙ áç ÙãÕïÙÖ ïÕëãåAB Ú-AC. 

 :äÚïåD(3,7) ,E(7,5). 

1. :ÚÜÞàÚÙDE BC. 

2.  çÝìÙî äÚïåDE  îáÚîãÖ âÞçëãÕ çÝì ÕÚÙABC. 

 ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãA. 

  

  

 

 

Ö îãïîå ÙÛ ìíéÖïÚÕÜæÚå ïÚÕÖÙ ïÞÝÞáåÕ ÙÞíÝãÚÕÞ×Ö: 

 
 ïÚØÚìåÙ ßíØ íÖÚçÙ íîÞÙ çÚéÞî Ú-  

 :ÕÚÙ . 

 

 ÚçÚéÞîî íîÞÙ ïÕÚÚîãm  ÙØÚìåÖ íÖÚç íîÕ  

 : ÕÞÙ. 

 

:âÞÚÚî âÙÞçÚéÞî ÛÕ ,âÞáÞÖìã âÞíîÞ Þåî íîÕà   :âÞàåÚÕã âÙ íîÕàÚ. 

 

 ïÚØÚìåÙ äÞÖ íÖÜãÙ çÝìÙ çëãÕ ÞíÚçÞî  Ú-  :âÙ  ,. 

 

  ìÜíãÙd  ïÚØÚìåÙ äÞÖ  Ú-  :ÕÚÙ. 

 

)1y,1x(A 

)2y,2x(B 

)My,Mx( M 

 

A 

B 

C 

D 

E 
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2.  îáÚîãÖABC  âÞåÚàÞïÙCE Ú-AD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåO 

Ù íÞë áç ïÕëãåÙ-x ØÚìØÚìÙ .B  .âÞíÞëÙ ïÞîÕíÖ Õëãå

Ù íÞë-x   çáëÙ ïÕ ßïÚÜAC  ÙØÚìåÖF. 

Õ.  ÙØÚìåÙ :ÚÜÞàÚÙF  çáëÙ çëãÕ ÕÞÙAC. 

Ö. :äÚïå OF 3=. 

1.  çÝìÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜBF. 

2.  ïÕ ÚÕëãØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÚ F Ú-O. 

×.  :äÚïåA(10,4) Ù ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã .ØÚìØÚì C. 

 
3.  ïÞáÞÖìãÖABCD   âÞØÚìØÚìÙ âÞåÚïåA(1,4) , B(3,8) , D(9,0). 

Õ.  ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãC. 

Ö.  ïÞáÞÖìãÙ :ÚÜÞàÚÙABCD .äÖáã ÕÞÙ 

×.  äÖáãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜABCD . 

Ø.  ÙØÚìåÙE  çáëÙ áç ïÕëãåBC . 

 îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÖîÜá äïÞå âÕÙADE   ÞáÖã 

  ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ïçØáE .âàïÖÚîï ïÕ ÚíÞÖæÙ ? 

 

  
4.  äÖáãÖABCD  çáëÙAD   âÞíÞëÙ ïÞîÕí ßíØ ïíÖÚçO. 

 çáëÙAB  íîÞÙ áç ïÜåÚãy 0.5x 5=  .Ù íÞë ïÕ ïàïÚÜÚ ,y  ÙØÚìåÖE־+

 ØÚìØÚìÙC ־Ù íÞë áç Õëãåx. 

Õ.   ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãE. 

Ö.  :ÚÜÞàÚÙAEO DOC=. 

×.  :äÚïåC(5,0) :ÚÜÞàÚÙ .AEO DOC  . 

Ø. :ïÕ ÚÕëã 

1.  çáëÙ ïÜåÚã ÚÞáçî íîÞÙ ïÕÚÚîãAD. 

2.  ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞîA. 

3. îáÚîãÙ ÜÝîAEO. 

Ù.  çÖÚíãÙ ÜÝîBCOE  ÕÚÙ20  äÖáãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜ .í"ÜÞABCD . 

  

 

B 

E 

A 

F 

O 
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C 

A 
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5.  ïÚØÚìåÙ ïÚåÚïå âÞíÞë ïàíçãÖB(10,5) , A(3,8) Ú-C(1,2). 

Õ.   ïÚçáëÙ ÞàíÚÕ ïÕ ÚÖîÜAC Ú-BC . 

Ö.  çÝìÙCD  îáÚîãÖ ïÞÚÚÛ ÙëÚÜ ÕÚÙABC. 

 æÜÞá ÙÚÚî âÞÕÖÙ âÞæÜÞÙã ÙÛÞÕ
AD

BD
? 

i. 
1

3
        ii   .

2

3
        iii   .

3

2
        iv   .

1

2
 

 
 

6.  ïÚØÚìåÙB ,C Ú-D .ÝÚÝíîÖ íÕÚïãà âÞíÞëÙ áç ïÚÕëãå 

 ÙØÚìåÙO  :äÚïå .âÞíÞëÙ ïÞîÕí ÕÞÙ  B(0,6) , A(4,6). 

Õ.  :ÚÜÞàÚÙABC DOC . 

Ö.  :äÚïå
AC

2
CD

=.   :æÜÞÙ ïÕ ÚÖîÜ
AB

DO
. 

×.   ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãD. 

Ø.  çÝìÙ ïÕ ÚíÞÖçÙAO  îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜ .ACO. 

   
  

7.  îáÚîãÖABC  ÙØÚìåÙC   .âÞíÞëÙ ïÞîÕíÖ ïÕëãå 

 ïÚØÚìåÙD Ú-E  ïÚçáëÙ áç ÙãÕïÙÖ ïÚÕëãåBC Ú-AC. 

 :äÚïåE( 3,4)−. 

Õ.  çÝìÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜCE. 

Ö.  :äÚïåBC 10= ,CD 3= ,AE 1=. 

1.  :ÚÜÞàÚÙCDE ~ CAB . 

2.  :äÚïåDE 6=. 

 çáëÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜAB. 

  

A 
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C 
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8.  âÞîáÚîãÖABC Ú-EBD  âÞØÚìØÚìÙB ,C Ú-D Ù íÞë áç âÞÕëãå-x. 

 :äÚïåB(2,0) ,D(14,0). 

 ØÚìØÚìÙC  çáëÙ çëãÕÖ ÕëãåBD. 

Õ.  ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãC. 

Ö.  :äÚïåA(5,4)  :ÚÜÞàÚÙ .AB AC=. 

×.  :äÚïåE(8, 8)−  :ÚÜÞàÚÙ .BE DE=. 

Ø.  :ÚÜÞàÚÙABC ~ EBD . 

Ù.  çáëÙ âÕÙBC  ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÙëÚÜABE .ÚíÞÖæÙ ? 

 
9.  äÖáãÖABCD  âÞØÚìØÚìÙC Ú-D  âÞíÞëÙ áç âÞÕëãå 

  çáëÙ .ÝÚÝíîÖ íÕÚïãàAB .âÞíÞëÙ ïÞîÕíÖ ïíÖÚç 

Õ.  :ÚÜÞàÚÙADO ~ BOC . 

Ö.   îáÚîãÙ ïÚçáëã ÚÛÞÕADO  çáëá ÙãÞÕïãCO  

 îáÚîãÖBOC .ÚíÞÖæÙ ? 

×.  çáëÙCD  íîÞÙ áç ïÜåÚãy 0.5x 5= −. 

1.  âÞØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãC Ú-D. 

2.  âÞîáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ïÕ ÚÕëãBOC Ú-ADO. 

 
10.  çÖÚíãÖABCD  âÞØÚìØÚìÙA Ú-C  .âÞíÞëÙ áç âÞÕëãå 

 ØÚìØÚìÙD .âÞíÞëÙ ïÞîÕíÖ Õëãå 

 ÙØÚìåÖ âÞàïÜå çÖÚíãÙ ÞåÚæàáÕE. 

 :äÚïåA(0,6) ,B(6,6). 

Õ.  :î ÚÕíÙAB CD. 

Ö.  :ÚÜÞàÚÙABE ~ CDE . 

×.  :äÚïåDE 2BE= . 

1.  æÞæÖÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜCD. 

2.  ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãC. 

3.  ìÚîÙ ïÜåÚã ÚÞáçî íîÞÙ ïÕÚÚîã ïÕ ÚÕëãBC. 

  

A 

B C 
D 

E 

B 
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11.  äÖáãÖABCD  çáëÙAD    íîÞÙ áç ïÜåÚãy 2x 4= − +. 

Õ.  âÞØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãA Ú-D. 

Ö.  ÙØÚìåÙE Ù íÞë áç ïÕëãå-x  :î ßàCE DE§. 

 :ÚÜÞàÚÙADO ~ DCE . 

×.  :äÚïåE(8,0)îáÚîãÙ ÜÝî áÚØ× Ùãà Þé ÚÕëã . 

CDE   îáÚîãÙ ÜÝîãADO. 

Ø.  :ÜÝî ïÕ ÚÖîÜ 

1.  îáÚîãÙADO.          2    . îáÚîãÙCDE. 

 

12.  çÖÚíãÙ ÞåÚæàáÕABCD  ÙØÚìåÖ âÞíÞëÙ ïÞîÕíÖ âÞàïÜåO. 

 :äÚïåA(3,4) ,B(6, 2)− ,C( 6, 8)− − ,D( 3,1)−. 

Õ.  çÖÚíãÙ :ÚÜÞàÚÙABCD .ÛéíÝ ÕÚÙ 

Ö. 1  :ÚÜÞàÚÙ   .CBO ~ ADO . 

2 îáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ïÕ ÚÖîÜ   .ADO   îáÚîãáCBO. 

3 îáÚîãÙ ÜÝî áÚØ× Ùãà Þé ÚÕëã   .CBO  îáÚîãÙ ÜÝîãADO. 

 
13.  ÛéíÝÙ ÞåÚæàáÕABCD (AB CD ÙØÚìåÖ âÞàïÜå )E  . 

 âÞØÚìØÚìÙB Ú-D Ù íÞë áç âÞÕëãå-y . 

 :äÚïåA( 3,1)− ,B(0,7)  îáÚîãÙ ÜÝî .  ÕÚÙ18 .í"ÜÞ 

Õ.   äÚæàáÕÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜBD. 

Ö.  ØÚìØÚìÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãD. 

×.  :äÚïåCBD 90=  . 

 ìÚîÙ ïÜåÚã ÚÞáçî íîÞÙ ïÕÚÚîã ïÕ ÚÕëãBC. 

Ø.  :ÚÜÞàÚÙABE ~ CDE . 

Ù.  :äÚïåE(0,3). 

1.  îáÚîãÙ äÞÖ äÚÞãØÙ æÜÞ ïÕ ÚÕëãABE   îáÚîãáCDE. 

2.   îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜABE. 

3.   îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜCDE. 

  

ABD
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14.  îáÚîãÖABC  âÞØÚìØÚìÙA Ú -C åÙ íÞë áç âÞÕëã-x. 

 çáëÙAB Ù íÞë ïÕ ïàïÚÜ-y  ÙØÚìåÖD. 

 çáëÙAB  íîÞÙ áç ïÜåÚã
4

y x 4
3

=− +. 

Õ.  ïÚØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãA Ú-D. 

Ö.  îáÚîãÙ áî ïÚçáëÙ ÞàíÚÕ ïÕ ÚÖîÜADO. 

×.  :äÚïåC( 7,0)− ,AB 6= ,BC 8=. 

1.  :ÚÜÞàÚÙADO~ ACB . 

2.   îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜADO. 

3.  îáÚîãÙ ÜÝî äÞÖ æÜÞÙ ÚÙãADO   îáÚîãÙ ÜÝî äÞÖáABC? 

4.   îáÚîãÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜABC. 

 
:ïÚÖÚîï 

1.Õ ) B(0,4) ,C(8,0).   .Ö2.  A(6,10). 

2.Ö ) 1. 9  .'ÜÞ2.  F(9,0) ,O(6,0)  ..× C(8, 4)−. 

3 .Õ )C(11,4)  ..× 40   .í"ÜÞ.Ø  çáëÙ áç âÚìÞã áàÖ .ÖîÜá äïÞåBC , 

 îáÚîãÙ ÜÝîADE  ,äÖáãÙ ÜÝîã ïÞëÜã ÙÞÙÞ20  .í"ÜÞ      

4)  .ÕE(0,5)    . .Ø1.  y 2x= −   .2. A( 2,4)−   .3. 5    .í"ÜÞ .Ù30  .í"ÜÞ 

5) .Õ 40  'ÜÞAC= ,90  'ÜÞBC=.  .Ö ii. 

6)  .Ö2.   ×. D( 2,0)−.   Ø .4 ÜÞ .í" 

7 .Õ )5 .'ÜÞ    .Ö2 .12  .'ÜÞ 

8 .Õ )C(8,0).    .Ù.äà   :âÞÞìïã 'Ø èÞçæÖ äÚÞãØÙãABC EBD=  äàáÚBC  ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÙëÚÜABE. 

9)  .ÖDO ïÚçáëÙ .DO Ú-CO  .âÞãÚØÙ âÞîáÚîãÖ ïÚãÞÕïãÙ )ïÚíîÞÙ( ïÚÞÚÚÛÙ áÚã ïÚÕëãå 

 .×1 .C(10,0) ,D(0, 5)−.  2 .2:1. 

10)  .×1 .12 .'ÜÞ  2 .C(12,0).  3  .y x 12= − +. 

11) .ÕA(0,4),D(2,0) .   .× Þé2.25.    .Ø1 . 4   .í"ÜÞ2. 9  .í"ÜÞ 

12)  .Ö2. 1:2    .3 . Þé4 . 

13) .Õ 12    .'ÜÞ.Ö  D(0, 5)−   ..× y 7=   . .Ù1. 1:2   .2. 6    .í"ÜÞ3.  24 .í"ÜÞ 

14)  .ÕA(3,0) , D(0,4).   .Ö 5  'ÜÞAD = ,3 'ÜÞAO = ,4 'ÜÞDO =.   .× 2. 6   .í"ÜÞ3. 1:4  .4. 24 .í"ÜÞ 

 

C O A 

D 

B 
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ÙÞíÝãÚåÚ×ÞíÝ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1. ãÖ äÖáABCD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜå âÞåÚæàáÕÙE . 

 :äÚïå12 ã"æBD =  ,ABD 35=  . 

:ïÕ ÚÖîÜ 

Õ.  çáëÙ ßíÚÕAB. 

Ö.  çáëÙ ßíÚÕAD. 

  

 

 ÕÚëãá Úåá ïÚíîéÕã ïÚÞíÝãÚåÚ×ÞíÝÙ ïÚÞëìåÚéÙæÜÞ  äÞÖàíÚÕ äÞÖá îáÚîãÙ ïÚçáë Þ áØÚ×  .ÚÞïÚÞÚÚÛ 

 :âÞÕÖÙ âÞæÜÞÖ îãïîå ïÞÚÚÛ íîÞ îáÚîãÖ 
 

a
sin

c
ñ = =  )æÚåÞæ( 

 
b

cos
c

ñ = = )æÚåÞæÚì( 

 
a

tan
b

ñ = = )æå×åÝ( 

 
 
 

!ÖÚîÜ 

1.   ïÚÞíÝãÚåÚ×ÞíÝ ïÚÞëìåÚéÕÙÖ îÚãÞîÙ ïÕ ÖÞÜíÙá áàÚå ßÕ ïÞÚÚÛ ÞíîÞ âÞîáÚîãÖ ïÚ×ëÚã Úáä  

âÞíÜÕ âÞçáÚëãá â× îãá ìíéå âïÚÕî.ïÞÚÚÛ ÞíîÞ âÞîáÚ 

2.  âÞåÚïå Þåî ïÞÚÚÛÙ íîÞ îáÚîãÖ áÖìå ÖÚíá- çáëÚ ïÞÚÚÛ ÚÕ ïÚçáë Þïî -  á ÞØàÚ ÖîÜâÞàíÚÕ 

 ïÚéæÚå ïÚÞÚÚÛÚîáÚîãÖ ,.Ùáçãá ïÚçÞéÚãÙ ïÚÞíÝãÚåÚ×ÞíÝÙ ïÚÞëìåÚéÙã ïÜÕÖ íÛçÞå 

3. å  æíÚ×ïÞé ÝéîãÖ îãïîíîéÕïã íÖØÙ íîÕà  . 

 
 

 áî ÚÜÝîîáÚîã áà  ïÚçáë Þïî ïáéàã ïÞëÜãà ÖÚîÞÜá äïÞå 

ïÚàÚãæ  ïÞÚÚÛÙ æÚåÞæÖäÙÞåÞÖî   :ÙÜæÚåÙ Þéá
a b sin

S
2

  
=    

 

  

î ÖëÞåÙáÚã   ïÞÚÚÛÙ 
 íïÞÙ 

î ÖëÞåÙØÞá  ïÞÚÚÛÙ 
 íïÞÙ 

î ÖëÞåÙáÚã   ïÞÚÚÛÙ 
ïÞÚÚÛÙ ØÞáî ÖëÞåÙ    

 

 ñ

a

b

c

 ÖëÞå(  ØÞá )ïÞÚÚÛÙ 

 ÖëÞå(áÚã  )ïÞÚÚÛÙ 

)íïÞ( 

a

b

 

A B 

D C 

E 
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2.  ÛéíÝÖABCD  âÞÙÖ×Ù âÞçÞéÚãAE Ú-BF . 

 :äÚïå10 ã"æBC=,BCF 40= . 

Õ.  ÙÖÚ×Ù ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜBF. 

Ö.  çÖÚíãÙ çÚØã ÚíÞÖæÙABFE .äÖáã ÕÚÙ 

×.  :äÚïå2 ã"æDE= :ïÕ ÚÖîÜ . 

1.  ïÞÚÚÛÙ áØÚ×DAE  . 

2.  ìÚîÙ ßíÚÕAD. 

Ø.  :äÚïå2 ã"æAB=.ÛéíÝÙ ÜÝî ïÕ ÚÖîÜ . 

 

3. âÞÞìÚîÙ ÙÚÚî îáÚîãÖ  ABC (AB AC)=  âÞÙÖ×ÙAD Ú-BF 

 ÙØÚìåÖ âÞàïÜåE.   :äÚïå9 ã"æBF= ,11 ã"æBC=:ïÕ ÚÖîÜ . 

Õ.  ïÞÚÚÛÙ áØÚ×CBF. 

Ö.  ïÞÚÚÛÙ áØÚ×CAD. 

×.  âÞÞìÚîÙ ÞàíÚÕAB Ú-AC . 

Ø.  çÝìÙ ßíÚÕAF . 

 

4.   .âÞíÝãÞÝåæÖ âÙ ÝÚÝíîÖ âÞàíÚÕÙ .äÚïå ÚÜÝîî îáÚîã çÞéÚã èÞçæ áàÖ 

 ïÞÚÚÛÙ ïÕ ÚÕëãÙØÜÙ  ñ. 

Õ.  ÜÝîÙ5 í"ãæ.    ÜÝîÙ .Ö20 í"ãæ .    ÜÝîÙ .×7 í"ãæ . 

 

 

 

 

5.   âÞÞìÚîÙ ÙÚÚî îáÚîãÖABC  :äÚïå10 ã"æAB AC= =. 

 îáÚîãÙ ÜÝîABC  ÕÚÙ28  .í"ãæ 

Õ.  ÙØÜÙ ïÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ ÚÕëãBAC. 

Ö.  îáÚîãÖABC  âÞÙÖ×ÙAE Ú-BD  ÙØÚìåÖ âÞàïÜåO. 

:ïÕ ÚÖîÜ 

1.  çÝìÙ ßíÚÕAD.                   2    . çÝìÙ ßíÚÕAO. 

3.  îáÚîãÙ ÜÝîABO.        4     . îáÚîãÙ ÜÝîADO. 

  

D

A B

CE F

F 

 
E 

B D C 

A 

9 

7 

α 
α 

6 

6 

α 

4 
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 O

B

A

C D

E



 Õ"Þ ÙïÞàá âÞáÚçá êÞì ïØÚÖç-  äÚáÕî471                 æØãÞàíÕ ïÕëÚÙ 
 

      ïÚíÚãî ïÚÞÚàÛÙ áà  © æØãÞàíÕ ïÕëÚÙá- áç ÙíÞÖç ÕÚÙ ÙÛ íéæã áÚéàî ÚÕ âÚáÞë ìÚÜÙ       20עמוד     

 

6.  çáëÙAB   ïÞÚÚÛÙ íîÞ îáÚîãÖ íïÞÙ ÕÞÙACB . 

 ÙØÚìåÙE  ÖëÞåÙ áç ïÕëãåAC îáÚîãÙ ÜÝî .ABE  ÕÚÙ27  .í"ãæ 

 :äÚïåAEB 130=  ,7   ã"æAE=. 

Õ.   ïÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ ÚÕëãBEC. 

Ö.  çáëÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜBE  . 

×.  íïÞÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜAB  . 

Ø.  ÙØÚìåÙD  ÖëÞåÙ ßîãÙ áç ïÕëãåBC :äÚïå .BED 115= . 

1.   ïÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ ÚÕëãCED.                       2  . çÝìÙ ßíÚÕ ïÕ ÚÖîÜCD. 

 
7.  îáÚîãÖABC âÞÞìÚîÙ ÙÚÚî  (AB AC)=  âÞÙÖ×ÙAD Ú-BE  

 ÙØÚìåÖ âÞàïÜåF.  

 :äÚïåABE 46=  .å  :äãæAE a= . 

Õ.  ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙa  :ïÕ 

1.  ìÚîÙ ßíÚÕAB .         2  .  îáÚîãÙ ÜÝîABE  . 

Ö.   ïÞÚÚÛÙ áØÚ× ïÕ ÚÖîÜBAD. 

×.  ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙa  :ïÕ 

1.  çÝìÙ ßíÚÕBD .         2   . çÝìÙ ßíÚÕAF . 

 
 

:ïÚÖÚîï 

1.Õ ) 9.83 .ã"æ    .Ö6.88  .ã"æ 

2) .Õ 6.43 .ã"æ   .Ö  çÖÚíãÙABFE  âÞÙÖ×Ùî äÚÚÞà ïÞáÞÖìãAE Ú-BF  

 âÞæÞæÖÙ â× ßàÚ âÞáÞÖìãAB Ú-EF ïÞáÞÖìãÙ .ABFE  äÚÚÞà äÖáã ÕÞÙ 

.ÙíîÞ ïÞÚÚÛ Ùá îÞî    .×1. 17.28°.  2. 6.73 .ã"æ       .Ø43.9 .í"ãæ 

3) .Õ 35.1°.   .Ö 35.1°   .×. äÙÞïî 9.57 ã"æ.   Ø. 3.24 ã"æ. 

4)  .Õ30ñ= .   .Ö 39.414ñ= .   .×  22.885ñ= . 

5) .Õ 30.056°.   .Ö 1. 8.285 ã"æAD=.  2. 58.66  ã"æAO=.  3. 712.68 í"ãæABOS =. 

4. 1110.5 í"ãæADOS =. 

6 .Õ )50  ..Ö 0710. .ã"æ  .×  5315.   .ã"æ.Ø 1. 65  .2. 88.13 .ã"æ     

7 .Õ )1. a1.39  .2. 20.48a  ..Ö 22°  ..× 1. a0.52  .2. a1.08. 

 

 

A 

E 

B C D 

 

B

A

CD

E

F



Õ"Þ ÙïÞàá âÞáÚçá êÞì ïØÚÖç -  äÚáÕî471                 æØãÞàíÕ ïÕëÚÙ 
 

 ïÚíÚãî ïÚÞÚàÛÙ áà  © æØãÞàíÕ ïÕëÚÙá- ìÚÜÙ áç ÙíÞÖç ÕÚÙ ÙÛ íéæã áÚéàî ÚÕ âÚáÞë         21עמוד 

 

âÚåÞáÚé ïÞÞëìåÚé 

 

 

 

 

 

 

1. ÙáÚÖíéÙ: 2f (x) x x 2= − + + Ù íÞë ïÕ ïàïÚÜ-y Ù íÞë ïÕÚ-x  

 ïÚØÚìåÖA Ú-B :ïÕ ÚÕëã .ÙãÕïÙÖ 

Õ.  ïÚØÚìåÙ ÞíÚçÞîA Ú-B . 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ èí×á âÞìÞîãÙ âÞíîÞÙ ïÚÕÚÚîãf (x)  ïÚØÚìåÖA Ú-B. 

×.  ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞîC   .âÞìÞîãÙ Þåî âÞàïÜå ÙÖ 

 

2.  ÚçÚéÞîî íîÞ8− ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîã: 3f (x) x 4x 8= − + + Ö  çÞÖí

Ö äÚîÕíÙ ÙØÚìåA. 

Õ.   ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãA. 

Ö.  ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîã ,äÚïåÙ ìÞîãá áÞÖìãÙ èæÚå íîÞf (x)  çÞÖíÖ

Ö ÞåîÙ ÙØÚìåB ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã .B. 

×.  íîÞÙ âÕ ÚçÖìAB   ÙÞëìåÚéÙ èí× ïÕ ßïÚÜf (x) Ù íÞë áç-y.Úìãå . 
 

3. ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå  :3 2g(x) 2x 21x 72x c= − + +. 

Õ.  ïÚçëãÕÖ ÚçÞÖÙc  ÙÞëìåÚéÙ áî äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî ïÕg(x)  .ä×Úæ ïÕ ÚçÖìÚ 

Ö. çÚéÞî ïÕ ÚÕëã  íÖÚçÙ íîÞÙÖ ÙÞëìåÚéÙ áî äÚëÞìÙ ïÚØÚìåg(x) î ÚÕíÙÚ áî ÚàíçÖ ÞÚáï ÚåÞÕc. 

×. :äÚïå Ù íÚçÞî-y  ÕÚÙ âÚãÞæìãÙ ïØÚìå áî90 ïÕ ÚÕëã .c . 

Ø.   ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîãÙ ïÕÚÚîã ïÕ ÚÕëãg(x)  ïØÚìåÖâÚãÞåÞãÙ .Ùáî 

 

4.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå4 3 2f (x) x 4x 4x= − +. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï     2   . ÞíÚçÞî.âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå 

3.  ÞíÚçÞî.ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå  4   .áçÙ ÞãÚÜïÞ.ÙØÞíÞÙÚ ÙÞ 

Ö.  ÚÝÝíî áî ÙëÞìæ ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

 

ã×ÚØÙ : ïíÛ×å   :âÚåÞáÚéÙ6 4 2f (x) x 3x x 3x 6= − + − +   :ÕÞÙ 5 3f '(x) 6x 12x 2x 3= − + −. 

  ÙÖî ÙØÚìåÖ ïíÛ×åÙ ßíçx 1=  :ÕÚÙ5 3f '(1) 6 1 12 1 2 1 3 7=  −  +  − =−. 

 

C 

A 

B 

A 

B 
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5.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå4 3 2f (x) x 12x 36x= − +. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  ÞíÚçÞî.âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå 2  .   ÞíÚçÞî.ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå 

3. áçÙ ÞãÚÜïÞ .ÙØÞíÞÙÚ ÙÞ 

Ö.  ÚÝÝíî áî ÙëÞìæ ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

×. Ú ÙÞëìåÚéÙ áî ÙëÞìæÖ ÚíÛçÞÙ íÚÖçà :ÙÞÚ×î ÚÕ ÙåÚàå ÕÞÙ âÕ ÚçÖì ,ïÚÕÖÙ ïÚåçÝÙã ïÜÕ á 

i.  íîÞÙy 2=  ÙÞëìåÚéÙ èí× ïÕ ßïÚÜf (x)  .ïÚØÚìå çÖíÕÖ 

ii.  íîÞÙy 81=  ÙÞëìåÚéÙ èí× ïÕ ßïÚÜf (x)  .ïÚØÚìå ÞïîÖ 

 

6.   ÙÞëìåÚéÙ èí×5 4f (x) 2x mx 3= + +  ÙØÚìåÖ íÖÚç(1,0). 

Õ.  ïÕ ÚÕëãm . 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  ÞíÚçÞî äÚëÞìÙ ïÚØÚìå.ä×Úæ ïÕÚ   2   . áçÙ ÞãÚÜïÞ.ÙØÞíÞÙÚ ÙÞ 

×.  ÚÝÝíî áî ÙëÞìæ ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

Ø.  Þàíç ÚáÞÕ íÚÖç ÚÕëãk  :ÙÕÚÚîãá ÚÞÙÞf (x) k=  .Úìãå .ïÚåÚíïé ÙîÚáî 

Ù.   :ÙîØÜ ÙÞëìåÚé ÚíÞØ×Ùg(x) f (x) c= +. 

 ÙÞëìåÚéÙ áî âÚãÞåÞãÙ ïØÚìåî äÚïåg(x) Ù íÞë áç ïÕëãå-x ïÕ ÚÕëã .c. 

 

:ïÚÖÚîï 

1) .Õ A (0,2), B (2,0).   .Ö   íîÞÙy x 2= +  ÙØÚìåÖ ìÞîãA;  íîÞÙy 3x 6=− +  ÙØÚìåÖ ìÞîãB. 

.× C (1,3).     2)  .ÕA(2,8).   .Ö  B ( 2,8)−.   .× .äà 

3) .Õ max(3,81 c),min(4,80 c)+ +.    .Ö çÚéÞîÙ1-.   .×  c 9=.    .Øy 89=. 

4) .Õ  1 . áàx.  2. (0,0( ,)2,0.)  3. (0 ,2 )min( ,1,1 )max( ,0,0 )min.  

 4.  :ÙáÚç0 x 1ü ü  ÚÕ2 xü  :ïØíÚÞ ;1 x 2ü ü  ÚÕx 0ü.   Ö.  ÝÚÝíîÙ .áÕãîã 

5)  .Õ1. (0,0( ,)6,0.)  2. (0 ,6  )min( ,3,81 )max( ,0,0 )min . 

 3.  :ÙáÚç6 xü  ÚÕ0 x 3ü ü  :ïØíÚÞ ;3 x 6ü ü   ÚÕx 0ü.  

 .Ö .áÕãîã ÝÚÝíîÙ    .×i .   .ÙåÚàåii. .ÙÞÚ×î     

6) .Õ m 5= −.   .Ö 1. max(0,3),min(2, 13)−  .2.   :ÙáÚç2 xü  ÚÕx 0ü ; 

 :ïØíÚÞ0 x 2ü ü .   .× .áÕãîã ÝÚÝíîÙ   .Ø 13 k 3− ü ü.   Ù.  c 13=.  
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 ïÖàíÚã ÙÞëìåÚé 

 

 

 

 

 
 

1.   ÙÞëìåÚéÙ èí× äÚïå7f (x) (x 5)= − . 

:ïÚÞëìåÚéÙ áî âÞéí×á ïÚëÞìæ âÞíÞë ïàíçã ÙïÚÕÖ ÚÝÝíî 

Õ. 7g(x) 3(x 5)= −         .Ö7h(x) (x 5)= − −             .×7
k(x) x 5= − 

 
2. :âÞéí× ÙîÚáîÚ ïÚÞëìåÚé îÚáî âàÞåéá 

                2 3f (x) (x 3x)= −           2g(x) x(x 3)= −                 2 3h(x) (3x x )= − 

Õ.  .ïÚÞëìåÚéÙã ïÜÕá èí× áà ÚãÞÕïÙ 

 .âàïÖÚîï ïÕ ÚíÞÖæÙ 

 

Ö.  ïÚÞëìåÚéÙã ïÜÕ áà íÚÖçÚ 'Õ èÞçæÖ ÚíÛçÞÙ 

  :ä×Úæ âÙãÚ Ùá îÞ äÚëÞì ïÚØÚìå Ùãà ÚçÖì ,ïÚÕÖÙ 

1   .2 3k(x) (x 3x)= −                       2     .2t(x) x( x 3)= − − − 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 ïÖàíÚã ÙÞëìåÚé.ÞÙîáà ïÞçÖÝ ÙìÛÜÖ ÙïÚãáîÖ âÚåÞáÚé ïÞÞëìåÚé âÞáçã íîÕà ïáÖìïã   

 :ïÚÖàíÚã ïÚÞëìåÚéá ïÚÕã×ÚØ3 5f (x) (x 2x)= −    ,2 5g(x) (x x 1)= + +    ,6 8h(x) (x 2)= +. 

5  

 

  

I II III 

 

éÙ ïÕ ÙÞëìåÚÙïÖàíÚã íÚÛ×å " êÚÜÖã ÞéáàâÞåé"  : 

 ÙáÞÜï íÚÛ×å ïÕ"ïÞåÚëÞÜÙ ÙÖàîÙ"  äàã íÜÕáÚáÞéàå ïÞãÞåéÙ ïíÛ×åÖ  :)âÞÞí×ÚæÖî ÞÚÝÞÖÙ ïíÛ×å( 

 áî ïíÛ×åÙÙ ÙÞëìåÚéÙ:ïÖàíÚã  ýn
f (x)  :ÕÞÙ    ýn 1

n f (x) f '(x)
− . 

 

ã×ÚØÙ :ÙÞëìåÚéÙ ïíÛ×å  ïÖàíÚãÙ  :2 4f (x) (x 3x)= −   :ÕÞÙ  2 3f '(x) 4(x 3x) (2x 3)= −  −. 
 

ïÕ â× ×Þëå ÙÛ íîìÙÖ Ù  :ïÚÞëìåÚé ïáéàã áî ïíÛ×å(u v)' u' v u v' =  +  
 

 ,íãÚáà áÞéàå ïÕÙ ÙÞëìåÚéÙ áî ïíÛ×åÙïÞáÕãî  u' Ù ÙÞëìåÚéÖ ïÞåãÞïÞíÚìãÙ v Ú  âç íÖÜå

 ïáéàãÙ ÙÞëìåÚéÙ áî ïíÛ×åÙïÞåãÞ v'  ÙÞëìåÚéÖ ÙïÞáÕãî ïÞíÚìãÙ  u . 

ã×ÚØÙ :  :ÙÞëìåÚéÙ ïíÛ×å2f (x) 5x (x 3x)=  −   :ÕÞÙ 2f '(x) 5 (x 3x) 5x (2x 3)=  − +  −. 
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3.  ÚçÚéÞîî íîÞ48   :ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîã3f (x) (x 5)= +  .ÙìîÙÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã . 

 

4.  ÙØÚìåÖ ìÞîãÙ íîÞ çÞéÚã ÝÚÝíîÖA  :ÙÞëìåÚéÙ èí×á3f (x) (2x 5)= − 

 ÙØÚìåÖÚB  ÙÞëìåÚéÙ èí×á2g(x) 3x 18x 29=− + − . 

Ù íÚçÞî-x  ÙØÚìåÙ áîA  ÕÚÙ3 :ïÕ ÚÕëã . 

Õ.  ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞîA      . 

Ö.      .ìÞîãÙ ïÕÚÚîã 

×.  ÙØÚìåÙ ÞíÚçÞîB. 

 

5.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå3f (x) 2 (4 2x)=  −. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1. .âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

2.  áÚïÞé ïØÚìå âïÕëã âÕ .ÙáÕà îÞ âÕ ,ä×ÚæÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî-  .ÙïÚÕ ÚåÞÞë 

3.  .ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï 

Ö.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîf (x) áÚïÞé ïØÚìå âïÕëã âÕ .- .ÝÚÝíîÖ ÙÞáÕ ÚæÜÞÞïÙ 

×.  Þàíç ÚáÞÕ íÚÖç ÚÕëãk   íîÞÙ î×Úéy k=  ÙÞëìåÚéÙ èí× ïÕf (x)  .Úìãå .ïÜÕ ÙØÚìåÖ 

 

6.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå3 2f (x) 2 (2 x) 3x=  − +. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1. Ù íÞë âç ßÚïÞÜÙ ïØÚìå ÞíÚçÞî-y.  

2. .ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

Ö.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîf (x) . 

×.  ïíÛ×åÙ èí× ïÚÞÙá ÞÚîç âÞÕÖÙ âÞéí×Ùã ÙÛÞÕ ÚçÖìf '(x).Úìãå . 

        1                                  .2                                     .3                                          .4  . 

 

 

 

 

  

A

B
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7. ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå  :4f (x) m (x 1)=  −. 

íîÞÙ ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîãÙ f (x) áî ßÚïÞÜÙ ïØÚìåÖÚ  Ù íÞë âç-y   íîÞá áÞÖìãy 8x 1=− + . 

Õ.  ïÕ ÚÕëãm. 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

2. .Ù×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïØÚìå ÞíÚçÞî 

3.  .ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï 

×.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîf (x). 

Ø.  Þàíç ÚáÞÕ íÚÖç ÚÕëãp  :ÙÕÚÚîãá ÚÞÙÞf (x) p=  .ïÚåÚíïé Þåî 

 

 

 

 

 

 

 :ïÚÖÚîï 

1                        .×                   .Ö                   .Õ ) 

 

 

2 .Õ )  ÙÞëìåÚéÙ :î çÚÖìá äïÞå ïÚÞëìåÚéÙã ïÜÕ áà áî ïÚÞáÞáîÙÚ ïÚÞÖÚÞÜÙ ÞãÚÜï ïìÞØÖ ïÚçëãÕÖ

f (x)  èí×á ÙãÞÕïãII ÙÞëìåÚéÙ ,g(x)  èí×á ÙãÞÕïãI ÙÞëìåÚéÙ ,h(x)  èí×á ÙãÞÕïãIII.   .Ö1.  Þïî

.ïÜÕ âÚãÞæìã ïØÚìåÚ âÚãÞåÞã ïÚØÚìå  2. .ïÜÕ âÚãÞæìã ïØÚìåÚ ïÜÕ âÚãÞåÞã ïØÚìå 

3 )( 9, 64),( 1,64)− − −. 

4.Õ )A(3,1)   ..Öy 6x 17= −    . .×B(2, 5)−. 

5)  .Õ1.(2,0) ,(0,128)  .2 . áÚïÞé ïØÚìå ïãÞÞì .äÞÕ(2,0). 

3.  èÕ :ÙáÚçx áà :ïØíÚÞ  ;x   ..Ö  ÝÚÝíîÙ  äÚÞáçÙ   .áÕãîã.×  áàk            . 

6) .Õ 1. (0,16)  .2. min(1,5) ,max(4,32)   ..Ö  ÝÚÝíîÙ ÞçëãÕÙ.áÕãîã   .×  èí×2 . 

7 .Õ )m 2=   . .Ö1. (0,2),(1,0)  .2  .min(1,0)  .3.  :ÙáÚç1 xü  :ïØíÚÞ  ;x 1ü. 

.× áÕãîã ÝÚÝíîÙ äÚïÜïÙ   ..Ø 0 pü. 

 

 

  

5 

 

5 
 5  
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 ÞçÚÖÞí îíÚî ïÞÞëìåÚé 

  

1.    :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïåf (x) 4 x= −  .   

Õ.  ÙÞëìåÚéÙ áî ÙíØ×ÙÙ âÚÜï ïÕ ÚÕëãf (x) . 

Ö. ØÚìå ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëãÚ  ÙÞëìåÚéÙ áî ßÚïÞÜÙ ïf (x) Ù íÞë âç-x. 

×.   ÙÞëìåÚéÖ ÚÖÞëÙf (x)  âÞàíçÙ ïÕx 9= Ú- x 25=  Ùáî ïÚÞáÞáîÙÚ ïÚÞÖÚÞÜÙ ÞãÚÜï ïÕ ÚÕëãÚ. 

 

2.  :ïÞçÚÖÞíÙ ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå2f (x) x 10x 16= − + −  . 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï  

2. ÙáÕà îÞ âÕ ,âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî . 

3.  ïÚÞÖÚÞÜÙ ÞãÚÜï.ïÚÞáÞáîÙÚ  

4. .äÚëÞìÙ ×Úæ ïÕÚ âÚÜïÙ ÙëìÖ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî  

 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ èí× ÕÚÙ âÞÕÖÙ âÞéí×Ùã ÙÛÞÕ ÚçÖìf (x). 

 

 

 

 

3.   ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîãÙ íîÞÙ ïÕÚÚîã ïÕ ÚÕëãf (x) x 4= +   ÙØÚìåÖA  ÙÖîx 3= −. 

 

4.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïåf (x) x 27 3x=  −. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï  

2. .âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

3. .ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî  

4.  .ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï  

Ö.  ÚÝÝíîáî ÙëÞìæ  ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

×.   ÙÞëìåÚéÙ áî ÝáÜÚãÙ âÚãÞæìãÙ ïØÚìå ïÕ ÚÕëãf (x). 

Ø.   :ÙîØÜ ÙÞëìåÚé ÚíÞØ×Ùg(x) f (x)= ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã ..ä×Úæ ïÕÚ ÙÞëìåÚéÙ áî äÚëÞìÙ ïÚØÚìå 

 

 

III. 

 

II. 

 

I. 

  

IV. 
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5.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå2f (x) x x 5=  −. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï   2   ..âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïØÚìå ÞíÚçÞî 

3. .Ù×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïØÚìå ÞíÚçÞî  4   . .ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï  

Ö.  ÚÝÝíîáî ÙëÞìæ  ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

×.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïåg(x) f (x)= −. 

1.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîg(x)   èí× ïÕ âïÝÝíî ÙÖî âÞíÞëÙ ïàíçãÖf (x). 

2.   ÙÞëìåÚéÙ áî ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï ïÕ ÚÕëãg(x). 

 

6.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå2f (x) x 4 x= −. 

Õ.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï   2  . .âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

3. .ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî  4   ..ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï  

Ö.  ÚÝÝíîáî ÙëÞìæ  ÙÞëìåÚéÙ èí×f (x). 

×.   ÙÞëìåÚéÙ âÕÙf (x) ?ïÞ×ÚÛ ÞÕ ÙåÞÕÚ ïÞ×ÚÛ ÙåÞÕî ÚÕ ïÞ×ÚÛ ÞÕ ,ïÞ×ÚÛ ÕÞÙ .ÚíÞÖæÙ 

Ø.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïå2h(x) x 4 x k= − + . 

1.  áî ßíç ÚÕëãk   ÙÞëìåÚéÙ èí× ÚíÚÖçÖîh(x) Ù íÞë ïÕ ßïÚÜ ÚåÞÕ-x . 

2.  ßíç íÚÖçk  ÙÞëìåÚéÙ áî äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî ïÕ ÚÕëã ,âØÚìÙ èÞçæÖ âïÖïàîh(x). 

 

7.  ÙÞëìåÚéÙ èí×á ìÞîãÙ íîÞÙ çÚéÞîf (x) x m x= −   ÙÖî ÙØÚìåÖx 4=  ÕÚÙ1-. 

Õ.  ïÕ ÚÕëãm. 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï   2   . ÞíÚçÞî.âÞíÞëÙ âç ßÚïÞÜÙ ïÚØÚìå 

3.  ÞíÚçÞî.ä×Úæ ïÕÚ äÚëÞìÙ ïÚØÚìå  4   ..ÙØÞíÞÙÚ ÙÞÞáçÙ ÞãÚÜï 

×.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîf (x). 

Ø.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïåg(x) 5f (x)=. 

1.  ÙÞëìåÚéÙ èí× áî ÙëÞìæ ÚÝÝíîg(x)    èí× ïÕ âïÝÝíî ÙÖî âÞíÞëÙ ïàíçãÖf (x). 

2. Ö äãæå-S   ÙÞëìåÚéÙ èí× ÞØÞ áç áÖ×ÚãÙ ÜÝîÙ ïÕf (x) Ù íÞë ÞØÞ áçÚ-x áÖ×ÚãÙ ÜÝîÙ âÕÙ .

  ÙÞëìåÚéÙ èí× ÞØÞ áçg(x) Ù íÞë ÞØÞ áçÚ-x ã áÚØ× ÕÚÙ-Sá ÙÚÚî ,-S ã äÝì ÚÕ-S?  .ÚíÞÖæÙ 
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8.   :ÙÞëìåÚéÙ ÙåÚïåf (x) (x b) x= −  :äÚïå .f '(1) 0=. 

Õ.  ïÕ ÚÕëãb. 

Ö.   ÙÞëìåÚéÙ íÚÖçf (x) :ïÕ ÚÕëã 

1.  .ÙíØ×ÙÙ âÚÜï                  2   . .ä×Úæ ïÕÚ ÙÞëìåÚéÙ áî äÚëÞìÙ ïÚØÚìå ÞíÚçÞî 

×.  ïíÛ×åÙ ÙÞëìåÚéÙ áî ÙíØ×ÙÙ âÚÜïf '(x)   ÕÚÙ0 xü. 

1.  ïíÛ×åÙ ÙÞëìåÚéÙ áî ïÚÞáÞáîÙÚ ïÚÞÖÚÞÜÙ ÞãÚÜï ïÕ ÚÕëãf '(x). 

2.   ïíÛ×åÙ ÙÞëìåÚéÙ èí× ïÚÞÙá ÞÚîç âÞÕÖÙ âÞíÚÞëÙã ÙÛÞÕ ÚçÖìf '(x): 

  I.                                  II.                                    III.                                  IV.                                 

 

 
 

 

:ïÚÖÚîï 1.Õ )0 x   ..Ö  (16,0).   .×  :ïÚÞÖÚÞÜ0 x 16ü ü  :ïÚÞáÞáî ;16 xü. 

2)  .Õ1. 2 x 8 .   2. (2,0) , (8,0).   3.   :ïÚÞÖÚÞÜ2 x 8ü ü èÕ :ïÚÞáÞáî ;x . 4.  min(2,0) ,min(8,0).           

 .ÖIII.     3 )y 0.5x 2.5= +. 

4) .Õ 1. x 9  .2. (0,0),(9,0)  .3.   :ïÞãÞåémax(6, 18)  :âÚÜïÙ ÙëìÖ  .min(9,0). 

 4.  :ÙáÚçx 6ü  :ïØíÚÞ  ;6 x 9ü ü   ..Ö    .áÕãîã ÝÚÝíîÙ.×  max(6,18). 

.Ø  :ïÚÞãÞåémax(6, 18)  ,min(0,0)  :âÚÜïÙ ÙëìÖmin(9,0). 

5) .Õ 1. 5 x  .2. (5,0)  .3.  :âÚÜïÙ ÙëìÖ  .ïÞãÞåé äÚëÞì ïØÚìå äÞÕmin(5,0). 

 4.  :ÙáÚç5 xü èÕ :ïØíÚÞ  ;x   ..Ö  .áÕãîã âÞíÞëÙ ïàíçãÖ èÞëíÙ ÝÚÝíîÙ 

  .×1 .   .áÕãîã âÞíÞëÙ ïàíçãÖ ÚìÚÚìãÙ ÝÚÝíîÙ2.  èÕ :ÙáÚçx  :ïØíÚÞ  ;5 xü   . 

6) .Õ 1. 0 x.  2. (0,0),(2.52,0)  .3.   :ïÞãÞåémin (1, 3)−  :âÚÜïÙ ÙëìÖ .max(0,0). 

 4.  :ÙáÚç1 xü  :ïØíÚÞ  ;0 x 1ü ü.   .Ö .áÕãîã ÝÚÝíîÙ    .× .ïÞ×ÚÛ ÞÕ ÙåÞÕÚ ïÞ×ÚÛ ÙåÞÕ 

 .Ø 1 . áà3 kü áîãá ,k 5=. 

2 . íÚÖçk 5=  :ïÞãÞåé :äÙ äÚëÞìÙ ïÚØÚìåmin(1, 2) :âÚÜïÙ ÙëìÖ .max(0,5). 

7) .Õ m 8=   . .Ö1. 0 x  .2. (0,0( , )64,0.) 

 3.  :ïÞãÞåémin(16, 16)−( :Ùëì ,0,0 )max  .4.  :ÙáÚç16 xü  :ïØíÚÞ  ;0 x 16ü ü  . 

 .×  .áÕãîã âÞíÞëÙ ïàíçãÖ èÞëíÙ ÝÚÝíîÙ 

 .Ø 1 ..áÕãîã âÞíÞëÙ ïàíçãÖ ÚìÚÚìãÙ ÝÚÝíîÙ   2 .ã áÚØ×-S. 

8) .Õ b 3=.    .Ö1 .0 x.  2 .  :ïÞãÞåémin(1, 2)− :Ùëì .max(0,0). 

  .×1 .  :ïÚÞÖÚÞÜ1 xü :ïÚÞáÞáî ;0 x 1ü ü.  2 .II. 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 


